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ΘΕΜΑ Α 

Α1. (απόδειξη σχολικού βιβλίου) 

 

Α2.  

 

Α3. 

 

Α4. α→Λάθος,   β→ Σωστό,    γ→Σωστό,    δ→ Λάθος,    ε→Σωστό     

ΘΕΜΑ Β 

Β1. ( ) ( ) ( )3 2 2 21
f'(x) x ' x ' 3x ' 1 ' x 2x 3 0 x 2x 3

3

 
= − − + = − − + = − − 
 

 

B2. 3 21
f(x) x x 3x 1

3
= − − +      

2f'(x) x 2x 3= − −   

2f'(x) 0 x 2x 3 0=  − − =  

( ) ( )Δ
2

2 4 1 3 4 12 16= − −   − = + =  
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( )
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− −
= = −

 

Στο ( , 1− −  η f γν.Αύξουσα. 

Στο  1,3−  η f γν.Φθίνουσα. 

Στο  )3,+  η f γν.Αύξουσα. 

 

Τ.Μ. 

( ) ( ) ( )
3 21 1 1 9 1 8

f( 1) 1 1 3 1 1 1 3 1 3
3 3 3 3 3

−
− =  − − − −  − + = − − + + = − = =  

Τ.Ε. 3 21 27
f(3) 3 3 3 3 1 9 9 1 9 18 1 8

3 3
=  − −  + = − − + = − + = −  

Β3.             Η εφαπτομένη έχει την εξίσωση: λ βy x= + , όπου : 

  λ 2f'(0) 0 2 0 3 3= = −  − = −  

3 2
0

1
y f(0) 0 0 3 0 1 1

3
= =  − −  + =  

λ β β β0 0y x 1 3 0 1= +  =−  +  =  

Άρα η εξίσωση της εφαπτομένης είναι η: y 3x 1= − +  

Β4.        
( ) ( )( )

0
2 0

x 1 x 1 x 1

f ' x x 3 x 1x 2x 3
lim lim lim 1 3 4

x 1 x 1 x 1→− →− →−

− +− −
= = = − − = −

+ + +
 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1.   
κ κ

κ
4 5 4 0 3 7 23

x 4 4 4 23 28
7 7

+ + + + + + +
=  =  =  + =   

κ κ28 23 5 = −  =  
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Γ2.     Οι αριθμοί σε αύξουσα σειρά:  0, 3, 4, 4, 5, 5, 7.    Το μέγεθος του δείγματος  

είναι περιττός αριθμός, οπότε μεσαία παρατήρηση είναι η 4η , δηλαδή το 4.  δ = 4 

Γ3.  
( ) ( ) ( ) ( ) ( )

2 2 2 2 2

2 0 4 3 4 2 4 4 2 5 4 7 4
s

7

− + − +  − +  − + −
= =  

 
16 1 2 0 2 1 9 28

4
7 7

+ +  +  +
= = =  

Γ4.   
2s s 4 2

CV 0,5
4 4x x

= = = = =  ή 50% 

 Το δείγμα είναι ανομοιογενές, γιατί CV>10%. 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1.  Το εμβαδό ορθογωνίου δίνεται από τον τύπο: 
100

x y 100 y
x

 =  =  

 Η περίμετρος δίνεται: Π Π
100 200

2x 2y (x) 2x 2 2x
x x

= +  = +  = +  

 (Για x>0) 

 

Δ2. ( )Π
2

2 2

200 200 2x 200
'(x) 2x ' ' 2

x x x

− 
= + = − = 

 
 

Π 2 2'(x) 0 ... 2x 200 0 x 100 x 10=   − =  =  =  

 

Στο ( 0,10  η Π(x) είναι γνησίως φθίνουσα. 

Στο  )10,+  η Π(x) είναι γνησίως αύξουσα. 
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Για x = 10m η περίμετρος γίνεται ελάχιστη. 

Έχουμε: 
100 100

y y 10
x 10

= =  = m. 

Παρατηρώ ότι x=y=10m , άρα το ορθογώνιο έχει όλες τις πλευρές του ίσες, 

οπότε είναι τετράγωνο. 

Δ3. H Π(x) είναι γνησίως φθίνουσα στο ( 0,10 . 

 Είναι: Π Π
Η f είναι γν. φθίνουσα

1 2 1 2x x (x ) (x )    Π Π1 2(x ) (x ) 0 −   

 1 2 1 2x x x x 0  −  .  Άρα   
Π Π

Α 1 2

1 2

(x ) (x )
0

x x

−
= 

−
      + 

= − 
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Δ4. 
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2

210x 10 10x 10 10x 10 10x 100 10 x 10− + = − = − = −  

           

( )( )( )
( )

( )( )

( )( )

2 2x 10 x 10

2

2 x 10 x 10 10x 10 2 x 10 10x 10
lim lim

x 10 x 10 10x

2 10 10 10 10 10 2 20 20 800 8 4

10 10 1000 1000 10 5

→ →

− + + + +
= = =

 −

+  +  
= = = = =



 

 

  

 

 


